1. Один из катетов прямоугольного треугольника равен 15, а проекция второго катета на гипотенузу равна 16. Найдите радиус окружности, вписанной в этот треугольник.

2. Найдите радиус окружности, вписанной в прямоугольный треугольник, если один из его катетов равен 20, а проекция другого катета на гипотенузу равна 9.

3. В равнобедренный треугольник РМК с основанием МК вписана окружность с радиусом 2 eq \R(;3). Высота РН делится точкой пресечения с окружностью в отношении 1:2, считая от вершины Р. Найдите периметр треугольника РМК.

4. В равнобедренный треугольник АВС с основанием АС вписана окружность с центром О. Луч СО пересекает сторону АВ в точке К, причем АК:ВК = 10:13. Найдите длину отрезка ВМ, где М – точка пересечения медиан треугольника, если АС = 20.

5. Равнобедренный треугольник описан около окружности с радиусом, равным 6. К окружности проведена касательная, параллельная основанию, причем длина отрезка касательной заключенного между боковыми сторонами, равна 8. Найдите основание треугольника.

6. Найдите радиус окружности, вписанной в остроугольный треугольник АВС, если высота ВН равна 12 и известно, что sinА =  eq \f(12;13), sinС =  eq \f(4;5)
7. Найдите площадь треугольника КМР, если сторона КР равна 5, медиана PQ равна 3 eq \R(;2), (КОР = 1350.

8. В треугольнике АСD Сторона АС равна 6 eq \R(;2), сторона СВ равна 10, Найдите площадь треугольника.

9. Точка Н лежит на стороне АО треугольника АОМ. Известно, что АН = 4, ОН = 12, (А = 300, (АМН = (АОМ. Найдите площадь треугольника АНМ.

10. В треугольнике АВС проведена медиана АМ. Найдите площадь треугольника АВС, если АС = 3 eq \R(;2), ВС =10, (МАС = 450.

11. В треугольнике АЕМ точка Р делит сторону АЕ на отрезки АР = 4 и РЕ = 14, (А = 450, (АМР = (АЕМ. Найдите площадь треугольника АРМ.

12. Точка М лежит на стороне АВ треугольника АВС. Известно, что АМ = 2, ВМ = 16, (А = 300, (АСМ = (АВС. Найдите площадь треугольника АСМ.
13. В треугольнике ОВН точка М делит сторону ОВ на отрезки ОМ = 4 и МВ = 28, (О = 450, (ОНМ = (ОВН. Найдите площадь треугольника ОНМ.

14. На стороне СК треугольника СЕК отмечена точка М так, что СМ = 8, МК = 16, (СКЕ = (СЕМ. Найдите площадь треугольника СЕМ, если (С = 600.
15. Найдите основание равнобедренного треугольника, если угол при основании равен 300, а взятая внутри треугольника точка находится на одинаковом расстоянии, равном 3 от боковых сторон и на расстоянии 2 eq \R(;3) от основания.
16. Треугольник АВС вписан в окружность с центром О и радиусом 4. Найдите площадь треугольника ВОС, если (В = 300, (С = 350.

17. Треугольник АВС вписан в окружность радиуса 6. Прямая СМ (точка М – середина стороны АВ) пересекает окружность в точке Т. Известно, что СМ = 9, (АСВ = 300. Найдите СТ.

18. Треугольник АВС вписан в окружность с центром О и радиусом 4. Найдите площадь треугольника ВОС, если (В= 400, (С = 350.

19. Около равнобедренного остроугольного треугольника с основанием, равным 48, описана окружность радиусом 25. Найдите периметр треугольника.

20. В равнобедренном треугольнике АВС с основанием ВС угол В равен 52030'. Около треугольника описана окружность с центром О, радиус которой равен 4. Найдите площадь треугольника ВОС.

21. В треугольнике АВС угол В равен 300. Около треугольника описана окружность радиусом 12. Хорда ВК проходит через середину М стороны АС, причем МК = 2. Найдите ВМ.

22. Основание равнобедренного треугольника равно 36. Вписанная окружность касается боковых сторон в точках А и Р, АР = 12. Найдите периметр треугольника.

23. Равнобедренный треугольник АВС с основанием АС описан около окружности радиуса 6. Сторона ВС касается окружности в точке М. Найдите ВС, если высота ВН равна 16.

24. Найдите радиус окружности, вписанной в треугольник ВСМ, если она касается стороны ВС в точке Р и известно, что ВМ = ВС = 15, СМ = 12.

25. Найдите площадь треугольника АВЕ, если в него вписана окружность с центром О, причем (АОВ = 1500, АЕ = 6, ВЕ = 2 eq \R(;3).
26. Дан прямоугольный треугольник АВС с прямым углом С. Через центр О вписанной в треугольник окружности проведен луч ВО, пересекающий катет АС в точке М. Известно, что АМ = 8 eq \R(;3), (А = (МВС. Найдите гипотенузу.

27. В равнобедренную трапецию, один из углов которой равен 600, а площадь равна 24 eq \R(;3), вписана окружность. Найдите радиус этой окружности.

28. В равнобедренной трапеции ABCD диагональ перпендикулярна боковой стороне. Высота CH разделила бeq \o (о;´)льшее основание AD на отрезки AH = 12 и DH = 3. Найдите площадь трапеции.
29. Основания равнобедренной трапеции равны 4 и 6, а диагональ -  eq \R(;73) Найдите боковую сторону.

30. Один из углов прямоугольной трапеции и угол между меньшей диагональю и меньшим основанием равны 600 каждый. Найдите большее основание, если средняя линия трапеции равна 18.

31. Меньшее основание равнобедренной трапеции равно 4, боковая сторона – 9, а диагональ – 11. Найдите бeq \o (о;´)льшее основание.

32. Диагонали трапеции ABCD (AB|| CD) пересекаются в точке М. Площадь треугольника ADM равна 12, DM = 2BM. Найдите площадь трапеции.

33. Найдите периметр правильного восьмиугольника ABCDEFGH, если плошадь четырехугольника BCEG равна 18(3 + 2 eq \R(;3)).

34. Найдите периметр правильного восьмиугольника ABCDEFGH, если плошадь четырехугольника АBEF равна 81( eq \R(;2) + 1).

35. Периметр правильного восьмиугольника ABCDEFGH равен 32( eq \R(;2) - 1). Найдите площадь четырехугольника BCEG.

36. В равнобедренном треугольнике АВС с основанием АС высоты ВЕ и СН пересекаются в точке К, причем ВН = 6, КН = 3. Найдите площадь треугольника СВК.

37. Площадь равнобедренного треугольника АВС равна 20. К основанию АС и стороне ВС проведены высоты ВМ и АН, пересекающиеся в точке К. Найдите площадь треугольника ВКН, если АН = 4 eq \R(;2).

38. Найдите площадь треугольника, стороны которого составляют арифметическую прогрессию с разностью 2, если известно, что произведение радиуса вписанной и описанной окружностей равно 130.

39. Длины сторон прямоугольного треугольника образуют арифметическую прогрессию. Чему равно отношение длины меньшего катета к большему?

40. В прямоугольном треугольнике АВС с прямым углом С проведена биссектриса ВК. Найдите площадь треугольника СВК, если площадь треугольника АВС равна 20, а коcинус угла АВС равен  eq \f(1;4).
41. В прямоугольном треугольнике АВС с прямым углом С проведена биссектриса ВК. Найдите площадь треугольника АВК, если площадь треугольника АВС равна 21, а cинус угла А равен  eq \f(2;5).
42. В прямоугольном треугольнике АВЕ с прямым углом Е проведена биссектриса ВТ, причем АТ = 15, ТЕ = 12. Найдите площадь треугольника АВТ. 

43. В ромбе ABCD c площадью 320 котангенс угла А равен 0,75. Высота ВЕ пересекает диагональ АС в точке М. Найдите длину отрезка ЕМ.

44. Дан ромб ABCD c острым углом В.·Площадь ромба равна 320, а cинус угла В равен 0,8.Высота СН пересекает диагональ BD в точке K. Найдите длину отрезка СК.

45. Дан ромб ABCD c острым углом А.·Площадь ромба равна 28 eq \R(;7), а cинус угла А равен eq \R(;7) eq \f(;4)
.Высота BН пересекает диагональ AC в точке T. Найдите длину отрезка TH.

46. В ромбе ABCD синус острого угла С равен 0,6. Площадь ромба равна 135. Высота ВК пересекает диагональ АС в точке Р. Найдите длину отрезка РК.

47. В ромбе ABCD из вершины тупого угла В проведена высота ВН к стороне АD. Она пересекает диагональ АС в точке М. Сторона ромба равна 15, а его площадь равна 135. Найдите площадь треугольника АМН.

48. Сторона ромба ABCD равна 5, а его площадь равна 20. Высота ВН, проведенная из вершины тупого угла к стороне AD, пересекает диагональ АС в точке М. Найдите площадь треугольника АВМ.

49. В ромбе ABCD из вершины тупого угла В проведена высота ВН к стороне АD. Она пересекает диагональ АС в точке М. Высота ромба равна 4 eq \R(;2), а его площадь равна 40. Найдите площадь треугольника АМН.

50. Меньшее основание равнобедренной трапеции равно 6 м, большее – 12ам,угол при основании - 600. Найдите радиус описанной около трапеции окружности.

51. Стороны треугольника равны 12 м, 16 м, 20 м. Найдите его высоту, проведенную из вершины большего угла.

52. В прямоугольный треугольник вписан квадрат, имеющий с ним общий угол. Найдите площадь квадрата, если катеты треугольника равны 10ам и 15 м.

53. Периметр прямоугольного треугольника равен 72, а радиус вписанной в него окружности – 6. Найдите диаметр описанной окружности. 

54. Основания трапеции равны 10 и 31  а боковые стороны – 20 и 13. Найдите высоту трапеции.

55. Основание равнобедренного треугольника равно 30, а высота, проведенная из вершины основания, - 24. Найдите площадь треугольника.

56. Биссектриса угла А параллелограмма ABCD пересекает сторону DC в точке К. Найдите площадь параллелограмма, если ВК = КС –5, АК =8.

57. Радиус окружности, вписанной в прямоугольный треугольник, равен 2, а радиус описанной окружности равен 5. Найдите больший катет треугольника.

58. Около равнобедренного треугольника с основанием АС и углом при основании 750 описана окружность с центром О. Найдите ее радиус, если площадь треугольника ВОС равна 16.

59. Один из катетов прямоугольного треугольника равен 15, а проекция второго катета на гипотенузу равна 16 Найдите диаметр окружности, описанной около этого треугольника.

60. Около треугольника АВС описана окружность. Медиана треугольника АМ продлена до пересечения с окружностью в точке К. Найдите сторону АС, если АМ = 18, ВК = 10, МК = 8.

61. Дан ромб ABCD. Окружность, описанная около треугольника ABD, пересекает большую диагональ ромба АС в точке Е. Найдите СЕ, если АВ = 8 eq \R(;5), ВD 16.

62. Точка К лежит на стороне АВ треугольника АВО, ВК = 12, АК = 4, (ВОК = (ВАО, cosB = eq \R(;6) eq \f(;3)
. Найдите площадь треугольника ОВК.

63. Боковая сторона равнобедренной трапеции равна  eq \R(;13), а основания равны 3 и 4. Найдите диагональ трапеции.

64. Найдите площадь равнобедренной трапеции, описанной около окружности с радиусом 4, если известно, что боковая сторона трапеции равна10.

65. Точка М лежит внутри равнобедренного треугольника АВС с основанием АС на расстоянии 6 от боковых сторон и на расстоянии  eq \R(;3) от основания. Найдите основание треугольника, если (В = 1200.

66. Большее основание равнобедренной трапеции равно 8, боковая сторона 9, а диагональ 11. Найдите меньшее основание трапеции.

67. Найдите расстояние от точки пересечения медиан прямоугольного  треугольника до его катета, равного 12 если гипотенуза равна 15.

68. Меньшее основание равнобедренной трапеции равно 10, боковая сторона 18, а диагональ 22. Найдите большее основание трапеции.

69. Около треугольника АСЕ описана окружность с центром О, СН – его высота. Найдите градусную меру угла ОСН, если (А = 600, (Е = 700.

70. Высоты АН и ВК остроугольного треугольника АВС пересекаются в точке М, (АМВ = 1050. Найдите градусную меру угла АВО, где О – центр окружности, описанной около треугольника АВС.

71. Высоты РА и ВС остроугольного треугольника РСТ пересекаются в точке Н, (СНР = 1100. Найдите градусную меру угла РСО, где О – центр окружности, описанной около треугольника РСТ.

72. В окружность с центром О вписан треугольник МРК, в котором (М = 650, (Р = 700. Найдите площадь треугольника РОМ, если сторона РМ равна 2.

73. В треугольник АВС вписан в окружность с центром О и радиусом 4. Найдите площадь треугольника ВОС, если (В = 400, (С = 350.

74. В равнобедренном треугольнике АВС с основанием ВС угол В равен 52030'. Около треугольника описана окружность с центром О, радиус которой равен 4. Найдите площадь треугольника ВОС.

75. Окружность с центром О и радиусом 5 описана около треугольника СВD, в котором углы В и С равны соответственно 420 и 330. Найдите площадь треугольника ВОС.

76. В треугольнике АВС угол В равен 300. Около треугольника описана окружность радиусом 12. Хорда ВК проходит через середину М стороны АС, причем МК =2. Найдите ВМ.

77. Треугольник ВМР с углом В, равным 450, вписан в окружность радиуса 6. Найдите длину медианы ВК, если луч ВК пересекает окружность в точке С и СК = 3.

78. Окружность, вписанная в равнобедренный треугольник, касается его боковых сторон в точках К и А. Точка К делит сторону этого треугольника на отрезки 15 и 10, считая от основания. Найдите длину отрезка КА.

79. Оcтроугольный равнобедренный треугольник BCD с основанием CD, равным 16, вписан в окружность с центром О и радиусом 10. Найдите площадь треугольника ВОС.

80. В равнобедренный треугольник АВС с основанием ВС вписана окружность. Она касается стороны АВ в точке М. Найдите радиус окружности, если АМ = 6, ВМ = 24.

81. Найдите радиус окружности, вписанной в треугольник BCD, если она касается стороны ВС в точке Р и известно, что BD = ВС = 15, СР = 12.

82. Дан прямоугольный треугольник АВС с прямым углом С. Через центр О вписанной окружности проведен луч ВО, пересекающий катет АС в точке М. Известно, что АМ = 8 eq \R(;3), (А = (МВС. Найдите гипотенузу.
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